INVERZNA MATICA

Definicia:

Nech A je stvorcovd matica stupna n. Ak existuje Stvorcova matica B toho istého stupnia n taka, ze BA =
AB=E,, kde E, je jednotkovd matica stupria n, potom tuto maticu nazyvame inverznou maticou

k A a oznacujeme ju symbolom A™.

Matica A, ku ktorej existuje inverzna matica, sa nazyva reguldrna (invertovatelnd), v opacnom pripade
sa A nazyva singuldrna.

Nie ku kaZdej Stvorcovej matici existuje inverzna matica. Lahko ukdzeme, Ze napriklad matica ((1) 8) nie

. , i . a b 1 0 _(1 O
je reguldrna. Hladajme Cisla a, b, ¢, d tak, aby platilo (C d) (0 0) = (0 1

matic musf platit pre prvok a,, matice napravo c- 0+ d -0 = 1, ¢o nie je mozZné.

). Podla definicie sucinu

Vlastnosti:

Nech A, B su reguldrne matice stupna n. Potom
a) sucin AB je regularna matica a plati (AB)! =B 'A™
b) matica A’ je reguldrnaa plati (A)'=A

HODNOST MATICE, EKVIVALENCIA MATIC

Hodnostou matice A rozumieme pocet linedrne nezavislych riadkov tejto matice. Oznacuje sa h(A).
Plati: h(A) = h(A”) — transponovana matica ma rovnaku hodnost ako matica pdvodna.

Hodnost matice sa nemeni, ak ju zmenime elementarnymi dpravami .
Elementarnymi Upravami matice A nazyvame:

1. zdmenu dvoch riadkov (stipcov)

2. vynasobenie riadka (stipca) nenulovym &islom

3. pripo¢itanie nasobku jedného riadka (stipca) k inému

Definicia:
Matice A, B nazyvame ekvivalentné a pisSeme A ~ B, ak sa da jedna na druhu previest pomocou
elementarnych Uprav.

Pri ur¢ovani hodnosti matice prevadzame maticu pomocou elementarnych Uprav na tzv. stupfiovu
maticu — maticu, ktorej prvy nenulovy ¢len kazdého riadku ma vacsi stlpcovy index nez prvy nenulovy
¢len predchadzajuceho riadku.



Vypodéet inverznej matice

ek zadanej matici, ktord mame invertovat, pripiseme sprava jednotkovu maticu rovnakého

stupna

e elementarnymi riadkovymi GUpravami upravime vzniknutd maticu tak, aby v lavej ¢asti (na mieste

zadanej matice) vznikla jednotkova matica

e v pravej Casti matice (na mieste jednotkovej matice) je hladana inverzna matica

4 2 5

Priklad: Najdite inverznd maticu k matici 4 = (0 3 2

Riesenie: Zostavime maticu rozsirent o prislusnu jednotkovi maticu a budeme postupne upravovat:

1) 3.r.-(4/3)x2.r., 3x3.r.
2) 1.r.-5x3.r., 2.r.-2x3.r.
3) (1/3)x2.r.
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4) 1.r.-2x2.r.
5) (1/4)x1.r.
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Priklady:
1. Vypoditajte hodnost nasledujucich matic:
0 4 10 1 2 1
a) A= 13 E1;8 ig Z7 b) B = 111 04
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2. Vypoditajte inverzni maticu A k matici A a vykonajte skisku spravnosti:
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3. Vypoditajte inverzni maticu A™* k matici A a vykonajte skisku spravnosti:
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